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Opgaven:

oABCD er et rektangel og M og N er midtpunkter af AD og CD.
Linjerne BM og AN skerer hinanden i O.
Vis, at AABO og oMOND har samme areal.

Lasning:

Vi treekker gennem M og N linjer MK og NL parallelle med AB og BC som vist. Desu-
uden treekkes linjerne CL og DK. Rektanglerne MABK og MDCK har samme laengde og
bredde og dermed samme areal. Diagonalerne BM og DK halverer arealerne, sa AABM
har et areal pd % af arealet af DABCD.

Pa samme made halverer diagonalerne AN og CL rektanglerne ADNL og CNLB, s& AADN
har et areal pd 4 af arealet af DABCD.

Altsa er [AABM] = [AADN]. Her betegner [...] areal. S& far vi
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[AABM]=[AADN] < [AABM]-[AMOA]=[AADN] - [AMOA]
< [AABO] =[oMOND],
0g det var netop det, der skulle vises.

Bemerkning. Vi har ikke ved argumentet oven for faet at vide, hvor stor en del af area-
let af rektanglet ABCD de to arealer udger. Det ser vi pa nu.

Projektionerne af O pa AB og CD er H og G og projektionen af O pa AD er F. Vi set-
ter OF = AH = x og OH = AF =y. Rektanglets sidelzengder er AB = CD =a og AD =BC
=h.SderBH=a-x.

Da ABOH og ABMA er ensvinklede, er
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Desuden er AAOF og AAND ensvinklede, sa

OF _ND x_za 1oy _ 2bx
FA-DA & VA & say=bx & y= . @)
Af (1) og (2) far vi
2bx
a

2bx

b _ 2bx b a_x)=2a. _x) =
2—a(a—x)_ 2 & 2a 2a(a X)=2a < b(a—x) = 4bx

< ab-bx=4bx < 5bx=ab <« x=ta.
Af (2) far vi sa

S& kan vi finde arealet:
[AABO] = %'OH -AB :%Y'a=%'%b~a:%ab.
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Samme areal har tMOND. De to omrader arealer udger altsa hver 1 af rektanglets areal.
Vi kan dog ogsa finde arealet af tMOND direkte. Vi ser nemlig, at

[OMOND] = [ADOM] + [ADON] .

I ADOM er OF hgjde pa siden DM, sa

[ADOM] = 1OF -DM =1x-ib= b-ta=%ab.

(&I

bx =

N[
NS

I ADON er OG = GH - OH =b - y og OG er hgjden pa siden DN, sa arealet bliver
[ADON] = $0G-DN =4 (b-y)-4a=4a(b-y)= %a( 2b)
=la-ib=2ab.

Altsé er
[OMOND] = [ADOM] + [ADON] = 4 ab+ £ ab=tab .
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