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Opgaven:

Tallet n er et helt positivt tal, sa bade n og n + 99 er kvadrattal.
Find samtlige tal n med denne egenskab.

Lasning:

NB: nedenfor kaldes n for x.

Da bade x og x + 99 er kvadrattal, kan vi skrive, at
x=p?> og Xx+99=¢°,
hvor p og q er hele positive tal. Ved subtraktion far vi
x+99-x=0¢’-p° < -p’=99 < (q+p)a-p)=99.
Nu kan 99 skrives som produkt af to tal pa falgende mader:
99=1-99=3-33=9-11.
Derfor har vi fglgende tre muligheder:

l.g+p=990gq-p=1.

Addition af disse to ligninger giver 2q = 100, sa q = 50. Daq + p = 99, er p = 49.
Dette giver
X = p? = 497 = 2401 .

S&er x + 99 = g° = 2500, og forskellen mellem 2500 og 2401 er netop 99.

Il. g+p=330gq-p=3.

Addition giver 2q =36, sa q=18. Daq+ p = 33, er p = 15. Vi far, at
x=p’>=15°=225.

S&er x + 99 = g° = 324, og forskellen mellem 324 og 225 er netop 99.
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1. g+p=110gqg-p=9.

Addition giver 29 =20,sd q=10. Daq+p =11, erp=1. Vi far, at
x=p?=1°=1.

S&er x + 99 = g* = 100, og forskellen mellem 100 og 1 er netop 99.

| alt har vi fundet, at der kun findes tre muligheder for, at to kvadrattal kan have en
forskel pa 99, nemlig

50%-49°=99 , 182-15°=99 , 10°-12=99 .
Den sidste havde vi muligvis gettet pa forhand.
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