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Opgaven:

Summen af 18 konsekutive naturlige tal (dvs. naturlige tal, der fglger lige efter hinanden i
talreekken) er et kvadrattal.
Find den mindste sum med denne egenskab.

Lasning:

Vi kan betegne de 18 konsekutive tal sadan:
n-8, n-7,n-6,...,n-1,n,n+1 ,n+2,...,n+8,n+9 .
Summen s af disse er
s=n-8+n-7+---+n-1+n+n+1+-.-+n+9=18n+9=9(2n +1).

Her er 9 et kvadrattal, sd 2n + 1 ma ogsa vere et kvadrattal. Desuden skal n > 8, fordi det
farste tal n - 8 i reekken skal vaere ikke-negativt.

Nu er 2n + 1 et ulige tal, sa vi skal sgge blandt de ulige kvadrattal. Den farste mulig-
hed er 2n + 1 =9, sa n = 4. Denne verdi kan ikke bruges, da som naevnt n > 8. Den
naeste mulighed er 2n + 1 = 25, hvilket giver n = 12.

Summen bliver sa

s=9(24+1)=9.25=15,
og de 18 tal er
4,5,6,...,20,21.

Alternativ lgsning. Vi kunne ogsa have valgt at betegne tallene sadan:

n,n+1.,n+2,...,n+16,n+17.
Summen af disse er

18n+1+2+3+---+17=18n+153=9(2n + 17) .

Pa samme made som far slutter vi, at 2n + 17 er et ulige kvadrattal, som er starre end 17.
Vi har 25 som mindste mulighed, dvs. 2n + 17 = 25, sa n = 4.
Dette giver (selvfalgelig) samme Igsning som far.
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Bemeerkning. Vi kan finde flere Igsninger til problemet med de 18 konsekutive tal, hvis
sum er et kvadrattal. Vi kan i den farste lgsning bruge det naeste ulige kvadrattal, som er
49, og far, at 2n + 1 = 49, altsa n = 24. Vi far sa talreekken

16,17,18,...,33,

hvis sum er
9(2n+1)=9-49=(3-7)*=21%.
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