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Opgaven:

Find to hele, positive tal x og y, sa

69+ 2011 =X +.y .

Lasning:
Vi skal lgse ligningen

V69.+20I1 =x +[y .
hvor x og y er hele, positive tal. Vi kvadrerer pa begge sider:

69+ 2011 = x+ y+2\/ﬁ :
Vi ser, at ligningen er opfyldt, hvis

Xx+y=69 og 20\11=2\/xy .
Den sidste ligning kan vi kvadrere pa begge sider:
400-11=4xy <« xy=1100.
Vi far, at y = 69 - x og dette indsattes:
Xx-(69-X)=1100 < x*-69x+1100=0 .

Dette er en almindelig andengradsligning, og vi far

o 69%/69° ~4.1100 _ 69++/361 _ 69419 _ {44
2 2

2 |25

Dermed er

25
y—69—x—{44 .

Altsa har vi at x = 44 og y = 25 eller x = 25 og y = 44. | begge tilfeelde har vi alts3, at

60+ 201 =25+\/44 eller 69+20JT1=(5++2a) .
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Alternativ metode.

Vi kan geette pa, at 469+ 2011 kan skrives som a-+b+/11, hvor a og b er passende tal,
som vi gerne vil finde. Altsa er

2
69+20V11=(a+bVil) < 69+20V11=a’+11b”+2aby11.
Dette er opfyldt, hvis vi kan finde a og b sa
a’+11b*°=69 og ab=10 .
Her vil man farst prgve at geette, og det er ikke sveert at se, at a =5 og b = 2 passer. Altsa

er
69+ 2011 =5+ 211 eller 69+ 20\11 = /25 + /44 .

Det er klart, at denne metode kraever et vist held, sa tallene a og b ’passer’ og er
tilstreekkelig simple til at man kan gaette dem.
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