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Opgaven:

Et kvadratABCD og en ligesidet trekatEF er indskrevet i en cirkel med radius 1.
DiagonalenAC i kvadratet er vinkelret pa sid&f i trekanten.

Trekantens sider og kvadratets sider skeerer himai@deH, K ogL.

Bestem arealet af femkant&GHKL.

Lasning:
Lady veere leengden af siden i den ligesidede trekangrdadskrevet i cirklen med
radius 1 odO cirklens centrum. AAOF giver cosinusrelationen:

Y= 1P+1%-2:1:1.c0s120° = y?=2-2(-3) =3 <= y=43 .
HgjdenAM i den ligesideddAFE fas ved Pythagoras
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AV +MF2=AF o AM?+(43) =13
= AM?+3=3 - AM’=2 - AM=

rolwo

Lad projektionen a6s paAAC veereN og lad skeeringspunktet mellehC og EF vaereM.
Da OGNC er ret oglINCG=45°, erAGNCligebenet medNG = NC. Da cirklens dia-
meter elAC = 2, er

NG=NC=AC-AN=2-AN . (2)

Da figuren er symmetrisk om linjekC, er projektionen af paAC netopN. | den lige-
sidedeAALG erh = AN hgjde. Vi betegner medsiden i trekanten, dvg.= AL = AG og

LN =NG = 1x. Pythagoras giver s&

AN +NGP=AG® = h+(ix) =% o =3y

Alw
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-~ h=8x - AN=h=4303 x=/30NG.
Altsa far vi efter (1):

NG=2-AN < NG=2-+/30NG = NG+/30NG 2
2 2(v3-1 _2(v3-1)

= NG= =

\@+1_(\/§+1)(\/§—J) R

Derefter finder vi arealet &fACG

=3-1.

[ACE = $[ACING=42({v3-1=V3-1
Nu erAMHC retvinklet og ligebenet, sa

HM =MC = AC- AM=2- AM=2-3=1 .
Dermed er arealet aiMHC:

[MHC] = JtHM IMC =35 &= .
Endelig fas
[AMHG] = [ACG] - [MHC] = /3-1-1 ,

og det sggte areal er dermed

[AGHKL] = 2-[AMHG] = 2/3-2.
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