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Svar på opgave 2013-136 

Juni 2013 
 

NB: Fra ultimo maj måned er Månedens Opgave være placeret på websitet uvmat.dk 
 

Opgaven: 

 

Hvad er det sidste ciffer i tallet 2013
3
 + 3

2013
 ? 

Der kræves en omhyggelig argumentation for resultatet. 

 

Løsning: 

 

Tallet 2013
2
 ender på 9 fordi 3  3 = 9 og 2013

3
 ender på 7, fordi 3  3  3 = 27. 

Potenserne af 3: 3, 3
2
, 3

3
, 3

4
, 3

5
, . . .  ender på 3, 9, 7, 1, 3, 9, . . . dvs. endecifferet 

gentages med perioden 3, 9, 7, 1 dvs. med en periodelængde på 4. Tallene 

3, 3
2
, 3

3
, 3

4
, 3

5
, . . , 3

2013
 

indeholder 503 perioder, fordi  

3
2013

 = (3
4
)
503

 3 . 

Altså har tallet 3
2013

 endecifferet 3. 

   Dermed har tallet 2013
3 

+ 3
2013

 et endeciffer, der er summen af de to tals endecifre, dvs. 

7 + 3. Det søgte endeciffer er derfor 0. 
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Maple 16 kan direkte udregne svaret. Tallet ender altså på 0. 

Direkte udregning er dog ikke tilfredsstillende som svar på opgaven! 

 

 


