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Find samtlige naturlige tal n, sa

2007 <N 2008
2008 "n+2 2009

Lgsning:

: 2007 n 2008 : : : :
Uligheden 5008 <27 < 2009 deler vi op i venstre og hgjre ulighed.

I. Venstre ulighed. Vi ganger med fallesnavneren 2008(n + 2) pa begge sider (i en
ulighed er det tilladt at gange med samme positive tal pa begge sider):
2007 n

——<—— & 2007(n+2)<2008n < 2007n+4014<2008n < n>4014.
2008 n+2

I1. Hgjre ulighed. Vi ganger med fellesnavneren 2009(n + 2) pa begge sider:

N 2008 . 50090 <2008(n+2) < 2009n <2008n+4016 < n<4016.
n+2 2009

Vi har nu fundet, at det sggte tal n skal opfylde, at n > 4014 og n < 4016. Altsa er den
eneste mulighed n = 4015. Vi har alts3, at
2007 _ 4015 _ 2008 4014 4015 _ 4016

2008 <2017 <2000 €' 2016 <2017 <2018

I den sidste dobbeltulighed er teellerens og naevnerens veerdier gget med 1 fra venstre mod
hajre.

I almindelighed vokser en &gte brgk (dvs. en brgk, hvor teelleren er mindre end
naevneren), hvis teller og naevner begge vokser med 1. Vi har nemlig, at

%<§—ii o ab+l)<b(@a+l) < ab+ra<ab+b < a<b , (1)

hvilket jo er sandt, nar brgken er &gte.
For uzgte broker (teelleren stgrre end naevneren) forholder det sig omvendt. Fx er jo

> %. Vi kan som bevis foretage tilsvarende regninger som i (1).
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