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Svar pa opgave 2007-71
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Opgaven:

a. Udregn tallet
20072 - 2006% + 20052 - 2004% + --- + 3%-22+12 .

b. Hvilket af fglgende to tal er starst:

107 41

10%%° +1
S 10%% 41

10% +1

p eller g=

Losning:

a. Vi skal udregne tallet
S =2007%- 2006° + 20057 - 2004% + --- +32- 22+ 17,
Vi udregner differenserne med formlen a?- b% = (a + b)(a - b):

20072 - 2006° = (2007 + 2006)(2007 - 2006) = 2007 + 2006
20052 - 20042 = (2005 + 2004)(2005 - 2004) = 2005 + 2004

32-22=(3+2)(3-2)=3+2.
Derfor bliver tallet S lig med

S=2007+2006 +2005+ --- +3+2+1.
For at beregne dette tal skriver vi S op med leddene i modsat reekkefglge:
S=1+2+3+---+2005+ 2006 + 2007 .
De to sidste ligninger leegges sammen led for led:
2S5 = (2007 + 1) + (2006 + 2) + (2005 + 3) + - - - + (2 + 2006) + (1 + 2007) .
Pa hgjre side af lighedstegnet star 2007 parenteser, der alle er lig med 2008. Derfor er
25 =2007-2008 sa S=2007-1004 =2 015028
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b. Vi skal afgare, hvilket af fglgende to tal, der er storst:

10%% 41
1097 41

107 +1
p:m eller q=

For nemheds skyld setter vi x = 10°°®°. S& er

10°%®=10x og 10" =100x .
Derefter er

. x+1 _10x+1
P=Tox+1 %9 9= 100x+1

Vi udregner nu enten p - q eller g - p (ligegyldig hvilken). Vi veelger det farste:

x+1  10x+1 _ (Xx+1)(100x +1) — (10x +1)°

P=0=10x+1 100x+1  (10x+1)(100x +1)
_100x% + X +100x +1-100x* —1—20x _ 81x
B (10x +1)(100x +1) (10X +1)(100x +1)

Da x er positiv, er denne brgk positiv. Altsa er p - q > 0 og dermed p > q.

10%°% 41

[P, & starst

Dvs.
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