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2
For hvor mange hele tal n mellem 1 og 2006 inkl. er bragken nn :47 forkortelig?

Hvis lgsningen opnas ved hjalp af et program pa et CAS-verktgj, skal programteksten
(algoritmen) fremga.

Losning:

Vi skriver brgken som blandet tal, idet vi kan bruge et CAS-veerktgj (fx T1-89). Vi far sa
(se skeermbilledet), at

2
n“+7_ . 23
nta | 4+ n+4
TosTs|rehralfate ufr:'-;rIrrganlulcl-zFuEn'uJ . . o
Vi kan ogsa finde denne fremstilling ved
5 handregning, idet vi fx kan skrive
Iexpand[ﬁn:q_?] nN“+7 _n*+4n—-4n+7 _n(n+4)-4n+7
o3 n+4 n+4 n+4
+m-
_ nt+ 4 _n(n+4) 4n-7_ . 4n+4)-23__ ,. 23
expandtCn 2+T;'u}f':n+n4)) — n+4 nt4 —n+4 —n+4 .

Derfor kan brgken forkortes, hvis der findes en fealles divisor for 23 og n + 4, dvs. et tal,
der gar op i dem begge. Da 23 er et primtal, ma n + 4 ligge i 23-tabellen, dvs.

n+4: 23,46,69,92,...

eller
n : 19,42.,65,88,...

Vi kan sige, at n er af formen n = 23k — 4, og da n skal ligge mellem 1 og 2006, kraever

vi, at
1<23k-4<2006 < 5<23k <2010

o H<k<fP o 0,217<k<87,217.

Altsa kan n antage veerdierne 23k - 4 fork =1, 2, 3, .. ., 86, 87. Derfor findes de 87 tal
23-1-4 ,23.2-4 |, 23-3-4,...,23.87-4
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eller
19,42 ,65,88,...,1997 ,

for hvilke brgken er forkortelig.

For eksempel far vi for n = 65 brgken
n+7 65°+7 4232 23.184 184

n+4 65+4 69  23.3 3’
sa brgken er forkortelig, mens n = 44 giver
n“+7 44°+7 1943  29.67

n+4 44+4 48 2.3’

som er uforkortelig.
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