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I den ligesidede AABC er R midtpunkt af siden AC og T og S er tredelingspunkter pa
siden BC, sa CT =TS = SB. Desuden er U skearingspunkt mellem AT og BR og V
skaringspunkt mellem AS og BR. Hvor stor en brekdel udger det samlede areal af det
skraverede omrade (DCRUT, AAVU og ABSV) af hele AABC’s areal?

Lgsning:

1. metode.
Vi gengiver en snedig losning fra Kang Li, 2z, Langkar Gymnasium.
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Vi satter trekantens areal til 1. Dernaest treekker vi linjerne CU og SU og satter X =
Ar(ACRU) og y = Ar(ASUV).

S& er Ar(AARU) = x, fordi ACRU og AARU har lige lange grundlinjer (CR = AR) og
samme hgjde fra U.

Da Ar(AACT) = £, er A((ACTU) = 1 - 2x. Da ACTU og ASTU har lige lange

grundlinjer (ST = CT) og samme hgjde fra U, har de samme areal, s
Ar(ASTU) = 1 - 2x.

Desuden har ABSU samme areal som ACTU og ASTU (lige lange grundlinjer og samme
hojde). Sé er
1 = Ar(ABRC) = x + Ar(ACTU) + Ar(ASTU) + Ar(ABSU) = x + 3- (4 - 2x)

hvoraf

l: - = :L
> X+1-6X < 5X < X=1p -

o=

Af AAST med areal % fés
ArAAUV) =1 -y - (4 -2 =2x -y,
og af ABSU med arealet % - 2X fas
Ar(ASVB) = 1-2x-y.
Endelig fas af AASB med arealet % at

Ar(AASB) =1 - (1 -2x-y)=2x+y.
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Nu ser vi, at ASUV og AAUV har sanme hgjde fra U, s forholdet mellem deres arealer er
det samme som forholdet mellem deres grundlinjer:

y _ Ar(ASUV) VS
2x—-y Ar(AAUV) AV °

P& samme made har ASVB og AAVB samme hgjde fra V, s forholdet mellem deres
arealer er det samme som forholdet mellem grundlinjerne:

3-2X-Y _ Ar(ABSV) _ VS
2X+Yy Ar(AAVB) AV

Altsa far vi
y  i-2x-y y 3

_ -y 5y 2-15y
2X—Yy  2X+Yy < 1oy

y 7 1-s5y 3+15y
2

+ |(n—

1

5 5

& Sy(3+15y)=(1-5y)(2-15y) < 15y+75y* =2-15y-10y+75y*> < y=%.
Nu ser vi, at det sogte skraverede areal er

l_ J— l_ :l_ - EE e = — —— —
2x-y+3 2X y+x+3 2X 3 2y - X $—10 " 10=15

2. metode.
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T
R
Y
P S
\Y}
/gi
A N B

Lad hejden i AABC veare h og dens sidelaengde a. I AAUV kan vi opfatte UV som
grundlinje og AR som hgjde, fordi AR er vinkelret pa BR.
Det areal, vi seger, er da

Ar(ABCR) - (Ar(AAST) - Ar(AAUV)) + Ar(AAUV)
— Ar(ABCR) - Ar(AAST) + 2- Ar(AAUV)
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= 1 Ar(AABC)-1-Ar(AABC)+UV - AR =1-Ar(AABC)+1a-UV . (1)

Derfor skal vi bestemme leengden af UV. Vi trekker midtpunktstransversalen RN som er
parallel med BC. Sder RN=1a ogRP=PQ=QN=1RN =1a.

Nu er ARPU og ABTU ensvinklede, sa

o

RU _RP _

a
UB BT B

1 hvoraf UB=4-RU.
a 4

(S8 \9)

Sa far vi
RU+UB=RB=h < RU+4-RU=h < RU :%h )
Desuden er ARQV og ABSV ensvinklede, sa

2 2.1
RV _RQ_3RN 3 2a=1 hvoraf RV=VB,

VB BS la la

ogdaRB=h,erRV= %h.Herafﬁalger, at
_ _ 1 1ph_3
UV=RV-RU=1h-lh=3nh.

Arealet af det skraverede omrade er nu efter (1):

L Ar(AABC)+1UV =5a-h+ta-Fh=75a-h=15 Ar(AABC) .

Det skraverede omrdde udger altsa % af trekantens areal.

3. metode.

Vi betegner arealet af AABC med k.
Vi trekker linjen RT. Da R er midtpunkt af AC og T er midtpunkt af CS, er RT en
midtpunktstransversal 1 AASC, sa RT || AS. Vi satter RT = X, s AS = 2x.

Da VS || RT og S er midtpunkt af BT, er VS midtpunktstransversal i ABRT, s VS =
%RT = 5 X. Men sd er
AV=AS-VS=2x- Lx=3x.

Trekanterne AAUV og ATUR er ensvinklede, fordi AV || RT. Sideforholdet er

AV _3X_3
X

RT- X2

sé vi kan satte RU = 2a og UV = 3a. Da ABVS og ABRT er ensvinklede i forholdet 1:2, er
sa BV = 5a.
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De tre trekanter AARU, AAUV og AAVB har samme hgojde, sd forholdet mellem deres
arealer er det samme som forholdet mellem grundlinjerne 2a, 3a og 5a. Deres samlede

areal er Ar(AARB) = %k , s

Ar(AARU) = 22 T =L Ar(AAUV)z% =k .

1
2

1

Ar(AAVB)ZISO%- k=7k .

N —

Da Ar(AASB = %k , er

Ar(ABVS) = %k —%k =%k .

Da AAUV og ATUR som nzvnt er ensvinklede i forholdet 3 , er
2 4 3 1
= ; . — — . — e

Ar(ATUR) = (%) - Ar(AAUV) 5 55K =5k -

Da Ar(AACT) = %k er endelig
- ) SV SV S
Ar(ACRT) = 3k Ar(AART) = 3k 10k 15k 6k.

Det sogte areal er derfor

1, 3, 1,.1, 1
€k+2—0k+ﬁk+ﬁk—15k
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