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Vi skal vise at brgken
n®-3n’+2n-3
n®+3n%+2n+3

er forkortelig uanset hvilken veerdi det naturlige tal n antager.

1. metode. Vi omskriver brgken sadan:
n°-3n*+2n-3 n°-n-3n*+3n-3 n(n*-1)-3(n*-n+1)
N +3n+2n+3 n*—n+3n+3n+3 n(n?-1)+3(n*+n+1)
_n(n+1)(n-1)-3(n*—n+1)
n(n+)(n-1)+3(n%+n+1)

| bade teller og naevner optraeder produktet (n - 1)-n-(n + 1) af tre pa hinanden fglgende
tal i talreekken. | et sddant produkt ligger netop én af faktorerne i 3-tabellen, sa
produktet er deleligt med 3.

Sidste led i teeller og naevner er ogsa deleligt med 3, fordi faktoren 3 optraeder. Da alle
fire led i brgken er delelige med 3 kan brgken forkortes med 3.

2. metode. Vi benytter at ethvert naturligt tal n kan skrives pa en af maderne
n=3k , n=3k+1 , n=3k-1,

fordi ethvert naturligt tal enten ligger i 3-tabellen (n = 3k), eller er 1 stgrre end et tal i 3-
tabellen (n = 3k + 1) eller er 1 mindre end et tal i 3-tabellen (n = 3k - 1).

Hvis n er et tal i 3-tabellen kan brgken forkortes med 3, fordi alle 8 led i brgken er
delelige med 3.

Hvis n = 3k + 1 udregner vi

n®=Bk+1)°=27k3+27k°+9k+1 og n®=(3k+1)>=9k*+6k+1.

Teelleren i bregken bliver sa

n3-3n%+2n-3=27k3+ 27k*+ 9k + 1 - 3(9k*+ 6k + 1) + 2(3k + 1) - 3=27k*- 3k - 3.
Navneren bliver

n®+3n+2n + 3 =27k + 27k*+ 9k + 1 + 3(9k*+ 6k + 1) + 2(3k + 1) - 3

=27k3+ 54k%*+ 30k + 9 .
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Da samtlige led i teeller og naevner er delelige med 3 kan brgken forkortes med 3.
Hvis endelig n = 3k - 1 kan regningerne foretages pa helt tilsvarende made.
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